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1.
Le tableau des{fj se pesente ainsi :
E [k=0]k=1 k=2 k=3 |
™o le £ (00)*
0 0 0(00)* 0(00)* +0*1((0 + 1)0*1)*(0 4 1)(00)*
rFo 1 1 0*1 0*1((0 + 1)0*1)*
510 0 0(00)*
S, e e+00 | (00)*
rEa |1 1+01[0"1
i | @ %] (0 +1)*(00)*0
rh, |2 Y (04 1)(00)*
rh.le £ e+ (0+1)0"1

Ce qui permet de conclure que I'expression rationnelle tiéerest :

L(A) =1}, + {5 = 0(00)* + 0*1((0 + 1)0*1)*(0 + 1)(00)* 4+ 0*1((0 + 1)0*1)*

b) Le syseme déquations de gauche assoail'automate est :

ZO =+ Zol =1

Zy = Zo0 + Z30 + Zo0 = 1°0 + (Zo + Z3)0
Zy = 2,0+ Zy1 = Z,01*

Zy = 11+ Z31 = Z1117

Zy = 1"0 + (Z,01* + Z,11%)0 = 1*0 + Z,(01*0 + 170)
Zy = Z,01*

7y = 1*0(01*0 + 170)*
Zy = 1*0(01*0 4 170)*01*
D’ou
L(B) = (1*0(01*0 + 170)*) (01" + ¢)



c) Le syseme déquations de droite asséd@ I'automate est :

¢

{

D'ou

Yy = 1Y, + 0y
Y, =+ 0Y, + 1Y;3
Y, = ¢+ 0Y; + 1Y,

Y3 =0Y; +1Y;
Y3 = 1"0Y;
Yo = 1Yy + 0Y;

Y, =+ 0Y; +170Y;
Yy =+ 0Y; + 1Y,

Y, = 1*(e + 0Y7)
Yy = 1'0Y;
Y: = £ + 01 + 01*0Y; + 140Y; = (= + 01%) + (01°0 + 170)Y;

Y1 = (01%0 4 1+0)* (¢ + 01%)
Yo = 1"0Y;

L(B) = 1*0(01*0 + 1*0)*(z + 01%)

Par hasard on vient d’obtenir leéme Esultat que dans I'autre version !

3. On obtient le systme suivant

le€+Zga+Zgb

Zo = Z1a+ Zab
Z3 = Zlb + Z4a
Z4 = Zgb + ZgCL

Zy = e+ Zyaa + Zsba + Z1bb + Zyab = € + Zy(aa + bb) + Zy(ab + ba)
Zy = Zyab + Z4bb + Z1ba + Zyaa = Z1(ab + ba) + Z4(aa + bb)

{ Z4 = Zl (ab + bCL) (CLCL + bb)*

{ Zy =e+ Zi((aa + bb) + (ab + ba)(aa + bb)*(ab + ba))

{ Z1 = ((aa + bb) + (ab + ba)(aa + bb)*(ab + ba))*



Un syseme déquations de droite permettait d’obtenir |&me chose :

Y =e+aYs +bY3

Yy = aY) + bY,
Y3 = 0Y; +aY)
Yy =bYs+aYs

{ Y1 = e+ aaYy + abYy + bbY; + baYy = € + (aa + bb)Y1 + (ab + ba)Y,Yy = baY; + bbYy + abY; + aaY, = (a
{ Yi = (aa + bb)*(ab + ba)Y;
{ Y1 = e+ (aa+ b)Yy + (ab+ ba)(aa + bb)*(ab + ba)Yy = € + ((aa + bb) + (ab + ba)(aa + bb)*(ab + ba))Y,

{ Y1 = ((aa + bb) + (ab + ba)(aa + bb)*(ab + ba))*



